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@ D désigne toujours une droite.

@ On travaille dans le plan.

@ Les coordonnées sont dans un repére (O ; i,f).

Equation de droite 2/ 19



|. Vecteur directeur
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On peut trouver sur D deux points distincts A et B tels que i = /@
& 7 est un vecteur directeur de D.
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Il. Equation cartésienne de droite
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A(2;4) et B(5;2).
a) Justifiez que o = AB est vecteur directeur de D = (AB).
b) Donnez les coordonnées de &.
c) Soit M(x;y) un point quelco_ngue de (AB).
Donnez les coordonnées de AM
d) Enoncez une condition sous forme d’'une égalité pour que M € (AB).

e) Déduisez-en une équation liant x et y.

Cette équation est appelée équation cartésienne de (AB)
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1) Définition
4 B
Une droite D dans un repére (O ; f,D une équation dite cartésienne

de forme :
D: a-x+b-y+c=0

(a;b) # (0;0)

cad : Les coordonnées de tout point M(x; y) € D vérifient I'équation.

® Démonstration !
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1) Définition
4 )
Une droite D dans un repére (O ; f,D une équation dite cartésienne

de forme :
D: a-x+b-y+c=0

(a;b) # (0;0)

cad : Les coordonnées de tout point M(x; y) € D vérifient I'équation.

_(—b > :
i < ) ) = 0 est un vecteur directeur de D.

@ Démonstration !
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Méthode : Trouver I'équation de (AB), les deux coordonnées des points
étant données.
Il suffit de suivre ce qui a été fait dans I'exercice 1.

i) Calculer les coordonnées de /ﬁ

ii) exprimer les coordonnées de AM avec M(x;y) € (AB),
iil) poser det (m : ﬁ) =0
Ce qui revient a faire :

X — XA XB — XA —0
Y—YA YB—YA
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2) MeD?

D: 3x—15y+54 =0

A(2;4)eD <
=

B(-2;3) e D&
&
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2) MeD?

D: 3x—15y+54 =0

A(2;4) €D <3 x2-15x 4+54 =0
=

B(-2;3) e D&
&
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2) MeD?

D: 3x—15y+54 =0

A2;4) e D=3 x2-15x4+54=0
< 0=0

Conclusion : A€ D

B(-2;3) e D&
&
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2) MeD?

D: 3x—15y+54 =0
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2) MeD?

D: 3x—15y+54 =0

A2;4) e D=3 x2-15x4+54=0
< 0=0

Conclusion : A€ D

B(—2;3) e D=3 x(—2)-15x3+54=0
=
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2) MeD?

D: 3x—15y+54 =0

A2;4) e D=3 x2-15x4+54=0
< 0=0

Conclusion : A€ D

B(—2;3) e D=3 x(—2)-15x3+54=0
< 3=0

Conclusion : B¢ D
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3) Tracer une droite

D: 2x+3y—9=0
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3) Tracer une droite

D: 2x+3y—9=0
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3) Tracer une droite

D: 2x+3y—9=0

® Essayer de deviner les
points qui tombent justes. 0
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3) Tracer une droite

D: 2x+3y—9=0

x|0]45] 6 )
yl3lof-1 .
N
® Essayer de deviner les Nad
points qui tombent justes. 0
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4) Droites // ou pas

exemple : ces droites sont-elles paralléles?
Di: 2x—3y+12=0

Dy: —4x+7y+14=0
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4) Droites // ou pas

exemple : ces droites sont-elles paralléles?

Di: 2x—3y+12=0

Dy: —4x+7y+14=0
Méthode :
On peut calculer le déterminant des coeffs x et y :
2 —
’_4 Cl=2x7 - (-4 x (-3)=2#0

Ces deux droites sont donc non paralléles.

® Démo : évident avec colinéarité vecteurs directeurs

11. Equation cartésienne de droite 4) Droites // ou pas Equation de droite
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5) Systéme
Trouver x et y vérifiant :

2x+3y —12=0
—4x+7y+14=0
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5) Systéme
Trouver x et y vérifiant :

2x+3y —12=0
—4x+7y+14=0

graphiquement :

2x +3y —12=0

(=] Ne)]

< | X
| O
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5) Systéme
Trouver x et y vérifiant :

2x+3y —12=0
—4x+7y+14=0

graphiquement :

2x +3y —12=0

< | X
| O
oo
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5) Systéme
Trouver x et y vérifiant :

2x+3y —12=0
—4x+7y+14=0

graphiquement :

x |06 N

2x+3y—12=0

®
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5) Systéme
Trouver x et y vérifiant :
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—4x+7y+14=0
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x |06 N
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5) Systéme
Trouver x et y vérifiant :

2x+3y —12=0
—4x+7y+14=0

graphiquement :

x |06 N

2x+3y—12=0

intersection en ~ (4,8;0,8) o
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2x+3y—12=0 (1)
—Ax+Ty+14=0 (2)
Algébriquement

® Etiqueter les équations aide a suivre ce que |'on fait.
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2x+3y—12=0 (1)
—Ax+Ty+14=0 (2)
Algébriquement

® |l faut produire une équation avec une seule inconnue.

Je chaisis de faire disparaitre x. J'égalise le nombre de x en haut et en bas.

dx +6y —24=0 2x(1)
—Ax+Ty+14=0 (2)

Somme (ou différence)

2x(1)4+(2): 13y—-10=0
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2x+3y—12=0 (1)
Ax+T7y+14=0 (2)

Algébriquement
Je chaisis de faire disparaitre x. J'égalise le nombre de x en haut et en bas.

4x +6y —24=0 2x (1)
Ax 4Ty +14=0 (2)

Somme (ou différence)

10
2x(1)+(2): 13y—10=0 ﬁy:Ew0,769
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2x+3y—12=0 (1)
Ax+T7y+14=0 (2)

Algébriquement
Je chaisis de faire disparaitre x. J'égalise le nombre de x en haut et en bas.

4x +6y —24=0 2x (1)
Ax 4Ty +14=0 (2)

Somme (ou différence)

10
2x(1)+(2): 13y—10=0 ﬁy:Ew0,769

Remplacer dans (1) :

10
2 — —12=
x—i—3><13 0
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2x+3y—12=0 (1)
Ax+T7y+14=0 (2)

Algébriquement
Je chaisis de faire disparaitre x. J'égalise le nombre de x en haut et en bas.

4x +6y —24=0 2x (1)
Ax+Ty+14=0 (2)

Somme (ou différence)

10
2x(1)+(2): 13y—10=0 ﬁy:Ew0,769

Remplacer dans (1) :

10 63
2X+3Xﬁ_12_0 :>X—1—3~4,846
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I1. Equation réduite
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1) b=0&D//(0y)

D aox+c:O<:>X:—£
a

vecteur directeur LT<S>, colinéaire a j donc D//(Oy) (axe y)

Equation réduite si D paralléle axe y :

x =k
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2) b#0

D: a-x+b-y+c:0@y:—%-x—%

Equation réduite si D non paralléle axe y :

y=m-x+p

m est le coefficient directeur et p est 'ordonnée a I'origine.
\ J

m donne la pente, cad l'inclinaison de la droite.
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3) Calculer I'équation

Onsaty=m-x+p
o m= N\
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3) Calculer I'équation

Onsaity=m-x+p
—4
om=— \\
+3 \
+3
I >
L> N
- 777§§7 _4
0 \
\ 4
B
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3) Calculer I'équation

Onsaity=m-x+p
—4 N
o m=—- \
+3 N
@ prendre les coordonnées de A, ™ 13
m, et remplacer dans eq. : p >
N
4 [, N
2=--.3 S D O R N\ N A v}
3 TP 0 L
\ 4
B
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3) Calculer I'équation

Onsaity=m-x+p
—4 N
o m=—- \
+3 N
@ prendre les coordonnées de A, ™ 13
m, et remplacer dans eq. : p >
N
4 [, N
2=--.3 S D O T N A N A v}
3 TP 0 L
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B
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3) Calculer I'équation

Onsaity=m-x+p
—4 N
o m=—- \
+3 N
@ prendre les coordonnées de A, ™ 13
m, et remplacer dans eq. : p >
N
4 [, N
2=--.3 e N
3 TP 0 L
On obtient p =6 4
B
4
D: y= _§X +6

® Démo : trouver I'équation cartésienne comme précédemment et
transformer en réduite.
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s B
Equation de (AB) :

esixg=xa: (AB): x=xa.

esinon: (AB):y=m-x+p

_YB— YA
XB — XA

m

et p déduit en remplacant dans y = m- x + p.
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s N
Equation de (AB) :
esixg=xa: (AB): x=xa.
esinon: (AB):y=m-x+p
_YB—YA
m= 2B YA
XB — XA
et p déduit en remplacant dans y = m- x + p.
\. J

Exemple : A(—3;7) et B(9;2)

11l. Equation réduite 3) Calculer I'équation
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e ~
Equation de (AB) :
esixg=xa: (AB): x=xa.
esinon: (AB):y=m-x+p
_YB T YA
m=28"JA
XB — XA
et p déduit en remplacant dans y = m- x + p.
\L J
Exemple : A(—3;7) et B(9;2)
lcule m = ——
Xa # xg, on calcule m D A (-3 7 )
+12) |5
B (9 : 2 )
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e ~
Equation de (AB) :
esixg=xa: (AB): x=xa.
esinon: (AB):y=m-x+p
_YB—YA
m=28"JA
XB — XA
et p déduit en remplacant dans y = m- x + p.
\. J
Exemple : A(—3;7) et B(9;2)
lcul -
Xa # xg, on calcule m D A (-3 7 )
5 23
7=——.(— e +12 -5
S (-Ytp=p= oo
B (9 : 2 )
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Equation de (AB) :
esixg=xa: (AB): x=xa.
esinon: (AB):y=m-x+p

_YB—YA
m=28"JA
XB — XA
et p déduit en remplacant dans y = m- x + p.
\_ J
Exemple : A(—3;7) et B(9;2)
lcul - _ -
Xa # xg, on calcule m D A (-3 7 )
5 23
7=——.(— e +12 -5
S (-Ytp=p= oo
5 23 B (9 : 2)
AB):y=—— —
(AB):y=—35x+73
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4) Droites // ou pas

® Les droits d'équation x = k sont évidemment paralléles entre elles
et non paralléles aux droites d’équation y = m- x + p

Di:y=m-x+pretDr:y=m x+p
sont paralléles ssi m; = my
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